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- -—*-'V1sa-att en-sats arsen-tautolog|sk konsekvens av en' mangd premiss

Lésning: sanningstabellmetoden:
‘____‘_

= Begransningar hos sanningstabellmetoden:

— antalet rader i en sanningstabeller vaxer exponentiellt med antalet
atomara satser: 2"

— fungerar endast for argument vars giltighet beror pa meningen hos
de booleska konnektiven

—
B

: Harledning/bevis

-

0gik pa ett informellt satt™

= Formella bevisregeler infors i kapitel 6



— |de ntltetsellmlﬁat‘iﬁrr"fréTTP(ﬂ){)ch n=m far Vi harleda P(m)
-==-——Ident1tetsmtr0dukt|on vi far alltid infora a = a i ett bevis
Har ar a, n och m godtyckliga termer

= Konjunktionselimination:
— fran P A Q far vi harleda P
— fran P A Q far vi harleda Q

= Konjunktionsintroduktion:

— frAn P far vi harleda P v Q -
— fran Q far vi harleda P v Q
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:-—_é;Antag att vi redan vet att P v Q &r sann och vill visa att S &r sann

= Om vi kan visa foljande bada om-sa-satser sa ar vi klara:
— om P ar sann, sa ar S sann (dvs S foljer ur P)
— om Q ar sann, sa ar S sann (dvs S foljer ur Q)

-

Want' anta att det finns ett antal olikafa att vi-k<an-m«\n'ls,augg‘“d
sett V|Ike .1]] 011 gallerssaifolj vivill'visa. Da har vies
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~ Hararett argument.for att du inte behover rusa tillbaka till bilen.
(1) Antingen har du redan fatt parkeringsboter eller sa har du inte fatt det.

(2) Om du redan har fatt parkeringsboter, sa ar det inget att'géra at. Det
ar i sa fall ingen vits att rusa tillbaka.

(3) Om du inte redan har fatt parkeringsboter, sa kommer du sakert inte

| oter inom de narmaste fem minuterna heller. Dej,ér@é@u_‘

gen vits att r ——

. det ar ingen vits att rusa tillbaka till bilen.

Ar argumentet giltigt? Ar det sunt?



o Conerallb il | Bl

~__Givet att vi har redan bewsat en disjunktion P, v ... v P, sa kan vi
bryta ner beviset av en sats S till n olika fall: P, galler, P, galler, osv.

= Om vilyckas visa att S ar sann oberoende av vilket fall som galler, da
har vi bevisat S -

B

= | korthet: For att bevisa S fran P, v ... v P, bevisa S fran var och en




~ = _Enannan utomordentligt anvandbar bevistyp ar motsagelsebevis eller
" reductio ad absurdum

= Den allmanna regeln: for att bevisa - S, anta S och bevisa en
motsagelse -

visregel kallas i boken negatio
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~ (19FAnta att-minklient ar skyldig till bankranet.
(2) Vi vet att ranet agde rum kl. 19.
(3) Vi vet ocksa att min klient kl. 18 befann sig i hemmet.

(4) Da maste min klient ha tillryggalagt strackan mellan hemmet och
en pa hogst en timme. ..d

n det motsagernpolisens up W tar minsttva
1 Al

ummariansprak: —

(6) Alltsa ar min klient oskyldig.
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~ = En motsagelse (kontradiktion) ar nagonting som omojligtvis kan vara

sant

= Kontradiktionssymbol: L ("falsum™) —
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--AﬂMOQISka‘kon‘tradtktlon?kontrad|kt|oner vars motsagelsefulla™
-...._natur beror pa meningen hos de booleska konnektiven
f—.

- For att visa att en sats ar en tautologisk kontradiktion:
(1) Konstruera en sanningstabell

(2) Satsen ar en tautologisk kontradiktion om och endast om det star
F overallt i kolumnen under satsens huvudkennektiv

ation: Negationen av en tautologiiaren tautoIQgM

vning: Visa att (P A Q) A (=P v = Q) ar en tautologisk kontradiktion =~

e




:—_g__-:.-.dDgt.sy_stem for harledning som anvands i boken kallas for naturlig
deduktion

= Det har tva sorters regler for varje konnektiv:

— introduktionsregler som sager hur vi kan bevisa slutsatsersom innehaller
konnektivet

— eliminationsregler som sager hur vi kan dra slutsatser uitfran premisser
som innehaller konnektivet

A




for Korluritor)

— 2 T ﬁ__ | . . = - = _____-
- = Konjunktionselimination (A Elim):

onjunkt som helst, inklusive den forsta eller sista




. och enav P, ..., P, maste forekomma i beviset
Innan konjunktionen av dem kan laggas till iy

Ovning: Visa att C A B foljer fran A A B A C.
Metod: anta A A B A C som premiss och harled C A B.
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~ = Disjunktionsintroduktion (v Intro):




Digjurictorisglisriirizitiorn (v 2111));

Ovning: Visa att A folier av (B A A) v (A A C)
Visa att B v D foljerav (A A B) v (C A D)
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= Yiterligare en : an\m-en-premiss far alltid upprepas | ———
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- Regeln kallas upprepningsregeln (eng. reiteration rule) och forkortas
Reit - -
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»Visaatt Afoljerav (B A A) v A




éﬂﬁsanonﬂmjlon (= Elim):







Vi rielr glver raglar for et jritroducsrzl ocn sliginerel L

Ovning: Harled - -A fran premissen A
Harled L ur premisserna Av B, -=A och -B
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= Regeln svarar mot foljande vardagsresonemang. Kalle har just pastatt
att han kan gora 100 kilo i bankpress, varpa Sten tvivlande utbrister
"Om du gor 100 kilo i bankpress sa ar manen en gron mogelost”
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_— 'Regt-fh’rvore orlmllg-om=den'gjorde det mojligt att ga fran sanna
- premissertill.en-falsk slutsats. Gor den det?

= Regeln gor det mojligt att utifran en motsagelse harleda vad som
helst. Men ett sadant bevis saknar overtygelsekraft da det aldrig ar —
sunt.

= Regeln anvands framfor allt i underbevis som ett led i ett storre bevis




= Visa att -P v -Q foljer ur =(P A Q), samt
det omvanda.

——

= Anvand er av F nar ni genomfor beviset

v ned samtliga steg). |



